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  Φυλλάδιο  7Ο : Κεφ. 3 - Πιθανότητες 
   
 
 
1)  Από το σύνολο { }1,2Α =  επιλέγουµε τυχαία ψηφία και κατασκευάζουµε έναν  
     τριψήφιο αριθµό. Να βρεθούν: 
     i) Ο δειγµατικός χώρος του πειράµατος.  
    ii) Τα ενδεχόµενα: Α: «Ακριβώς δυο ψηφία να είναι 1» ,  
         Β: « Ένα τουλάχιστον ψηφίο είανι 2».  
    iii) Τα ενδεχόµενα  , , , , ,′ ′ ′Α∪Β Α∩Β Α Β Α ∩Β Β−Α , 

          ( ) . ( ), ( ) ( ) ,′ ′Α∪Β Α−Β ∪ Β−Α Α∩Β

 
2)  Ένας κουµπαράς έχει 10 νοµίσµατα: 3 των 50 ευρώ , 4 των 100 ευρώ και 3 των 20  
     ευρώ. Παίρνουµε ένα νόµισµα στην τύχη. Να βρεθεί η πιθανότητα: 
     i)  Να είναι των 50 ευρώ ή των 20 ευρώ. 
    ii)  Να µην είναι ούτε των 50 ούτε των 100 ευρώ.  
 
3) Σε µια κοινότητα το 40% των κατοίκων της καπνίζει , το 32% πίνει και το 60% 
    καπνίζει ή πίνει. Ποιο είναι το ποσοστό των κατοίκων που και καπνίζουν αλλά και  
    πίνουν; 
 
4)  ∆ιαλέγουµε ένα µαθητή στην τύχη. Η πιθανότητα να έχει κινητό τηλέφωνο είναι 
     40% , η πιθανότητα να έχει µηχανάκι είναι 35%, ενώ η πιθανότητα να έχει και τα  
     δύο είναι 10%. Να βρεθεί η πιθανότητα: 
     i)  Να έχει ένα τουλάχιστον από τα δυο. 
    ii)  Να µην έχει κινητό τηλέφωνο. 
   iii)  Να µην έχει µηχανάκι. 
   iv)  Να µην έχει κανένα από τα δυο. 
    v)  Να έχει µόνο ένα από τα δυο. 
   vi)  Να έχει κινητό αλλά όχι µηχανάκι.  
 
5)  Σε µια τάξη 30 µαθητών , οι 20 δεν συµπαθούν τα µαθηµατικά , οι 14 δεν  
     συµπαθούν τα φιλολογικά και οι 5 δεν συµπαθούν ούτε τα µαθηµατικά ούτε τα  
     φιλολογικά µαθήµατα. Αν επιλέξουµε τυχαία ένα µαθητή της τάξης αυτής, να  
     βρείτε την πιθανότητα να συµπαθεί και τα µαθηµατικά και τα φιλολογικά  
     µαθήµατα. 
 
6)  Ένα κουτί περιέχει 12 άσπρες , x κόκκινες και y πράσινες σφαίρες. Αν επιλέξουµε  
     τυχαία µια σφαίρα, η πιθανότητα να είναι κόκκινη είναι ½ και η πιθανότητα να  
     είναι πράσινη είναι 1/ . Να βρείτε τα x και y. 3
 
7)  ∆ίνεται ο δειγµατικός χώρος  { }1 2 3 4, , ,ω ω ω ωΩ =   και τα ενδεχόµενα  
       { } { }2 3 2 4, ,ω ω και ω ωΑ = Β =  .  

     Αν είναι   2
5 1( ) , ( ) ( )
8 3

και ωΡ Α = Ρ Β = Ρ =
1
6

  , να βρεθεί το  1( )ωΡ . 

 
 



8) Για τα ενδεχόµενα Α και Β του ίδιου δειγµατικού χώρου Ω ισχύουν:  
       1 1( ) 2 ( ) , ( ) ( )

2 5
και′Ρ Α = Ρ Α Ρ Β = Ρ Α∩Β = . 

     Να βρεθούν οι πιθανότητες:  ( ) , ( ) , ( ) , ( ) , ( )′ ′Ρ Α Ρ Β Ρ Α∪Β Ρ Β−Α Ρ Β ∩Α . 
 
9)  Για τα ενδεχόµενα Α και Β ισχύουν:  1 1( ) , ( )

3 4
Ρ Α = Ρ Β = . 

     ∆είξτε ότι  10 ( )
4

≤ Ρ Α∩Β ≤ . 

 
10)  Για τα ενδεχόµενα Α , Β ισχύουν: Ρ(Α) = 0,4  και Ρ(Β) = 0,7.  
       i)  Είναι τα Α και Β ασυµβίβαστα; 
      ii)  ∆είξτε ότι   . 0,1 ( ) 0, 4≤ Ρ Α∩Β ≤
 
11)  Αν Α ,Β ενδεχόµενα του ίδιου δειγµατικού χώρου Ω µε: 

1 1( ) , ( ) ( )
2 4

και ′Ρ Α∪Β = Ρ Α∩Β = Ρ Α =
1
4

)′

 . Να βρείτε τις πιθανότητες 

           . ( ) , ( ) , ( ) , (′ ′Ρ Α Ρ Β Ρ Β ∩Α Ρ Α ∪Β
 
12)  Έστω Α , Β ενδεχόµενα του δειγµατικού χώρου Ω µε ( ) 0Ρ Α ≠ . 

        Αν ισχύουν  ( ) 2 ( ) 2 ( )
( ) 3

και
′Ρ Α ′≤ Ρ Β ≥

Ρ Α
Ρ Β   , τότε: 

        i)  Να εξετάσετε αν τα Α και Β είναι ασυµβίβαστα. 
       ii)  Να αποδειχθεί ότι:  2( )

3
Ρ Α∪Β ≥ . 

 
 
13)  Ένα κουτί περιέχει 40 µπάλες από τις οποίες οι 20 είναι άσπρες , οι 10 είναι  
       µαύρες και οι υπόλοιπες είναι πράσινες ή κόκκινες. Επιλέγουµε από το κουτί µια 
       µπάλα στην τύχη. Αν είναι γνωστό ότι η πιθανότητα να επιλεγεί κόκκινη µπάλα  

       είναι  
3 4
λ
λ +

 και η πιθανότητα να επιλεγεί πράσινη είναι  1 ,
9 2
λ µε λ
λ

∗−
∈

+
  ,   

       να βρείτε πόσες κόκκινες και πόσες πράσινες µπάλες περιέχει το κουτί. 
 
 
14)  Έστω { }0,1,2,3Ω =  είναι ένας δειγµατικός χώρος µε  1(1) 2 (2) 4 (3)

2
Ρ = Ρ = Ρ = , 

       α) Υπολογίστε την πιθανότητα Ρ(0). 
       β) ∆ίνεται η συνάρτηση  3 2 2( ) 2 3( 4 ) 12 3f x x x xλ λ λ= + − + −    και τα  
           ενδεχόµενα Α και Β του δειγµατικού χώρου Ω µε: 
           { }/ 1f xλ η εχει ακροτατο γιαΑ = ∈Ω =  
           { }/ (fλ η καµπυλη της διερχεται απο το σηµειοΒ = ∈Ω Μ 1,2) . 
       i)  Να παρασταθούν µε αναγραφή τα ενδεχόµενα Α και Β. 
      ii)  Να βρείτε τις πιθανότητες  ( ) , ( ) , ( ) , ( ) , ( )Ρ Α Ρ Β Ρ Α∩Β Ρ Α∪Β Ρ Β − Α . 
     iii)  Να εξετάσετε αν τα ενδεχόµενα Α και Β είναι ασυµβίβαστ 


